
Lattice structure for 𝕆/𝕀

join 𝕆(𝐵) 𝕀(𝐵)

𝕆(𝐴) 𝕆(𝐴 ∧ 𝐵) = 𝕀(𝐴⋆ ∨ 𝐵⋆) 𝕆(𝐴 ∧ 𝐵⋆) = 𝕀(𝐴 ⌋𝐵)

𝕀(𝐴) 𝕆(𝐴⋆ ∧ 𝐵) = 𝕀(𝐴 ⌊𝐵) 𝕆(𝐴⋆ ∧ 𝐵⋆) = 𝕀(𝐴 ∨ 𝐵)

meet 𝕆(𝐵) 𝕀(𝐵)

𝕆(𝐴) 𝕆(𝐴 ∨ 𝐵) = 𝕀(𝐴⋆ ∧ 𝐵⋆) 𝕆(𝐴 ⌊𝐵) = 𝕀(𝐴⋆ ∧ 𝐵)

𝕀(𝐴) 𝕆(𝐴 ⌋𝐵) = 𝕀(𝐴 ∧ 𝐵⋆) 𝕆(𝐴⋆ ∨ 𝐵⋆) = 𝕀(𝐴 ∧ 𝐵)



Without explicit duals

join 𝕆(𝐵) 𝕀(𝐵)

𝕆(𝐴) 𝕆(𝐴 ∧ 𝐵) 𝕀(𝐴 ⌋𝐵)

𝕀(𝐴) 𝕀(𝐴 ⌊𝐵) 𝕀(𝐴 ∨ 𝐵)

meet 𝕆(𝐵) 𝕀(𝐵)

𝕆(𝐴) 𝕆(𝐴 ∨ 𝐵) 𝕆(𝐴 ⌊𝐵)

𝕀(𝐴) 𝕆(𝐴 ⌋𝐵) 𝕀(𝐴 ∧ 𝐵)



Proof.

𝕆(𝐴) 𝚓𝚘𝚒𝚗 𝕀(𝐵) = 𝕆(𝐴) 𝚓𝚘𝚒𝚗 𝕆(𝐵⋆) = 𝕆(𝐴 ∧ 𝐵⋆) = 𝕀(𝐴 ⌋𝐵)
𝕀(𝐴) 𝚖𝚎𝚎𝚝 𝕆(𝐵) = 𝕀(𝐴) 𝚖𝚎𝚎𝚝 𝕀(𝐵⋆) = 𝕀(𝐴 ∧ 𝐵⋆) = 𝕆(𝐴 ⌋𝐵)
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